
Разнобой 16.12.16

Задача  1.  Известно,  что  cba ,,  -  целые  и
0 cabcab .  Верно  ли,  что  abc  можно

представить в виде произведения куба це-
лого числа на квадрат целого числа?
Задача  2.  Целые  числа  cba ,,  -  попарно
взаимно  просты.  Докажите,  что  если
 22 bca   делится  на   cabcab  ,  то  и

 22 acb   делится на  cabcab  .
Задача  3.  Натуральные  числа  1, ba  и

12  aba  -  квадрат  натурального  числа.
Докажите, что число 1 ba - составное. 
Задача 4.  Докажите.  что для любого нату-
рального  a  существует бесконечно много
натуральных  n  таких, что число  nn

a 22   -
составное.
Задача 5. Известно, что ba,  - рациональны
и  01222 2233  babaabba .  Докажите,
что ab1  - квадрат рационального числа. 
Задача 6. Пусть  naaa ,,, 21  ,  nbbb ,,, 21   -
некоторая перестановка натуральных чисел

n2,,2,1  ,  причём  naaa  21 ,
nbbb  21 .  Какие  значения  может  при-

нимать  выражение
nn bababa  2211 ?

Задача  7.  Существует  ли  бесконечная  по-
следовательность  квадратов  натуральных
чисел такая, что сумма любого набора пер-
вых квадратов само является квадратом на-
турального числа?
Задача 8. На шахматной доске расставлено
8 ладей так, что никакие две из них не бьют
друг друга. Верно ли, что на черных клет-
ках стоит четное число ладей?
Задача 9. На шахматной доске расставлено
8 ладей так, что никакие две из них не бьют
друг друга и записаны числа от 1 до 64 по
порядку: в первой строке числа от 1 до 8, во
второй от 9 до 16 и так далее. Наконец, в
восьмой строке: от до 57 до 64. Какие зна-
чения  может  принимать  сумма  чисел,  за-
писанных  на  клетках  на  которых  стоят
ладьи?
Задача 10. Можно ли при каком-либо нату-
ральном n  разбить все натуральные числа
от 1 до n  на две группы и выписать числа
в каждой группе подряд так, чтобы получи-
лось два одинаковых числа?
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