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Степень точки и радикальная ось
1. Докажите, что точка O пересечения диагоналей трапеции ABCD имеет одинаковые
степени относительно окружностей w1 и w2, построенных на боковых сторонах AB и CD
как на диаметрах.

2. Даны две окружности w1 и w2, пересекающиеся в двух точках. Докажите, что множество
таких точек, что для каждой из них степень относительно первой окружности равна со
знаком минус степени относительно второй окружности, является окружностью с центром
в середине отрезка, соединяющего центры окружностей.

3. Пусть центр O окружности w2 лежит на окружности w1, а сама окружность w2 касается
диаметра окружности w1 в точке A. Докажите, что общая хорда окружностей w1 и w2 делит
пополам отрезок OA.

4. 1 На сторонах AB и CD четрехугольника ABCD с прямыми углавми A и C как на
диаметрах построены окружности w1 и w2, пересекающиеся в точках X и Y . Докажите,
что прямая XY проходит через середину K диагонали AC.

5. 2 Дан шестиугольник ABCDEF , в котором AB = BC, CD = DE, EF = FA, а углы A
и C — прямые. Докажите, что прямые FD и BE перпендикулярны.

6. 3 Две окружности пересекаются в точках A и B. Их общая касательная (та, которая
ближе к точке B) касается окружностей в точках E и F . Прямая AB пересекает прямую
EF в точке M . На продолжении AM за точку M выбрана точка K так, что KM = MA.
Прямая KE вторично пересекает окружность, содержащую точку E, в точке C. Прямая
KF вторично пересекает окружность, содержащую точку F , в точке D. Докажите, что
точки C,D и A лежат на одной прямой.

7. 4 К двум непересекающимся окружностям w1 и w2 проведены три общие касательные —
две внешние, a и b, и одна внутренняя, c. Прямые a, b и c касаются окружности w1 в точках
A1, B1 и C1 соответственно, а окружности w2 — в точках A2, B2 и C2 соответственно.
Докажите, что отношение площадей треугольников A1B1C1 и A2B2C2 равно отношению
радиусов окружностей w1 и w2.

8. 5 Серединный перпендикуляр к сторонеBC неравнобедренного остроугольного треуголь-
ника ABC пересекает прямые AB и CA в точках A1 и A2 соответственно, а серединный
перпендикуляр к стороне AB пересекает прямые AC и BC в точках C1 и C2 соответствен-
но. Окружности, описанные около треугольников AA1A2 и CC1C2 пересекаются в точках
P и Q. Докажите, что центр O окружности, описанной около треугольника ABC, лежит
на прямой PQ.

9. 6 На сторонах остроугольного треугольника ABC вне него построены квадраты BAKL
и BCMN . Прямая BN пересекает отрезок AK в точке X, а прямая BL пересекает отрезок
CM в точке Y . Точка P , лежащая внутри треугольника ABC, является точкой пересечения
описанных окружностей треугольников KXN и LYM . Точка S — середина отрезка CA.
Докажите, что ∠ABP = ∠CBS.
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