
Чётность. 
Числа и таблицы. Подсчёт двумя способами 

 
Задачи для обсуждения 

 
1. Можно ли числа 1, 2, 3, ... , 20 так расставить в вершинах и серединах рёбер 
куба, чтобы каждое число, стоящее в середине ребра, равнялось полусумме чисел 
на концах этого ребра? 
 
2. В некоторых клетках таблицы размером 25х25 расставили единицы, в остальных 
– минус единицы. Затем вычислили все произведения этих чисел по строкам и по 
столбцам. Докажите, что сумма этих произведений не равна нулю. 
 
Идеи: 
1. подсчет двумя способами – заключается  в получении противоречия при 
подсчете некоторой величины двумя способами (если в одном случае получилось 
четное число, а в другом – нечетное, то такая ситуация невозможна). 
 
2. знак при умножении ведёт себя так же, как чётность при сложении: 

• произведение двух чисел одного знака положительно, разных знаков – 
отрицательно; 

• знак произведения ненулевых чисел  определяется чётностью количества 
отрицательных сомножителей. 

 
Задачи для самостоятельного решения 

 
1. Не вычисляя суммы 1 + 2 + ... + 1999, определите ее чётность. 
 
2. На доске написаны 613 целых чисел. Докажите, что можно стереть одно 
число так, что сумма оставшихся чисел будет чётной. Верно ли это для 612 
чисел? 
 
3. В ряд выписаны все числа от 1 до 2014. Требуется расставить между ними 
знаки «+» и «–» так, чтобы полученное выражение равнялось нулю. Удастся ли 
это сделать?  
 
4. На доске записано несколько последовательных натуральных чисел. Ровно 
52% из них – чётные. Сколько чётных чисел записано на доске? 
 
5. Можно ли числа 1, ... , 21 разбить на несколько групп так чтобы в каждой из 
них максимальное число равнялось сумме всех остальных? 
 
6. Имеется таблица размером 17х17. В каждой клетке написано какое-то число. 
Произведение чисел в каждой строке отрицательно. Докажите, что найдется 
столбец, произведение чисел в котором тоже отрицательно. 
 

7. Произведение 22 целых чисел равно 1. Докажите, что их сумма не равна 
нулю. 
 
8. В каждой клетке таблицы 100х100 записано одно из чисел 1 или –1. Могло 
ли оказаться, что ровно в 99 строках суммы чисел отрицательны, а ровно в 99 
столбцах — положительны? 
 
9. Пусть 1b , 2b , …, 7b  – это целые числа 1a , 2a , …, 7a , взятые в некотором 
другом порядке. Докажите, что число )(...))(( 772211 bababa −⋅⋅−−  чётное. 
 
10. Каждое из чисел 1x , 2x , …, nx  равно либо 1, либо –1, причем 

0... 113221 =++++ − xxxxxxxx nnn . Докажите, что n кратно 4. 
 
 


