
Биссектрисы как ГМТ 

Задачи для разбора: 1. Построить биссектрису угла, вершина которого недоступна. 2. На сторонах 
AD и CD квадрата ABCD выбираются точки Q и P соответственно так, что  ∠ABQ = 15°,  ∠PQD = 
30°.  Найдите ∠QBP.  Д. Швецов.  3. В треугольнике ABC проведена прямая BD под углом CA ∠+∠  к 
стороне ВС (точка D лежит на стороне АС). Пусть AL – биссектриса угла A. Доказать, что DL – 
биссектриса угла CDB. 4. Углы, прилежащие к одной из сторон треугольника, равны 15° и 30°. Какой 
угол образует с этой стороной проведенная к ней медиана? 5. **В треугольнике ABC угол А равен 
60°. Пусть BB1 и CC1 – биссектрисы этого треугольника. Докажите, что точка, симметричная 
вершине А относительно прямой В1C1, лежит на стороне ВС. Д.Прокопенко, региональный тур 
Всероссийской олимпиады, 2009, 9.4. 

Задачи для самостоятельного решения 
1. Биссектрисы углов А и B треугольника АВС пересекают стороны ВС и АС соответственно в точках 
А1 и В1.  Биссектрисы углов А1 и B1 треугольника СВ1А1 пересекаются в точке J. Прямые АА1 и ВВ1 
пересекаются в точке I. Доказать, что точки С, I и J лежат на одной прямой.  
2. В треугольнике АВС: 45A∠ =  , BH – высота, точка K лежит на стороне АС, причем BC CK= . 
Докажите, что центр описанной окружности треугольника АВK совпадает с центром вневписанной 
окружности треугольника ВСН. Ю. Блинков, устная олимпиада по геометрии, 2015, 8-9.1. 
3. В треугольнике ABC проведены внутренние биссектрисы AL1 и BL2. Оказалось, что L1L2 — 
биссектриса угла AL1C. Найдите величину угла A. Киевская олимпиада. 
4. В треугольнике ABC угол А равен 120°. L1, L2 и L3 – основания биссектрис AL1, BL2 и СL3. 
Докажите, что угол  L2L1L3 равен 90°.  

5. На сторонах BC и CD квадрата ABCD лежат соответственно точки X  и Y. Известно, что углы AXB 
и AXY равны. Найдите угол XAY. 
6. На сторонах BC и CD квадрата ABCD отмечены точки M и K 
соответственно так, что °=∠=∠ 30CKMBAM . Найдите AKD∠ . 
Окружная олимпиада, 2013-2014, 8.5. 
7. Квадрат ABCD и равносторонний треугольник MKL расположены так, 
как это показано на рисунке. Найдите угол PQD. Ю.Блинков, устная 
олимпиада по геометрии, 2015, 8-9.2. 
8. На сторонах АВ, ВС и АС равностороннего  треугольника АВС 
выбраны точки K, M и N соответственно так, что угол MKB равен углу MNC, а угол KMB равен углу 
KNA. Докажите, что NB – биссектриса угла MNK. Математическая регата 8 классов, 2013, 4.2. 
9. Продолжения сторон AB и CD выпуклого четырехугольника ABCD пересекаются в точке P, а 
сторон BC и AD в точке Q. Биссектрисы углов АВС и BCD пересекаются в точке М. Биссектриса угла 
BQA пересекает прямую ВМ в точке Е, а прямую СМ в точке F. Докажите, что прямые АЕ, DF и РМ 
пересекаются в одной точке. Д.Швецов, Турнир им. А.П.Савина. 
10. В треугольнике ABC с острым углом при вершине А  проведены биссектриса АЕ и высота ВН. 
Известно, что  °=∠ 45AEB . Найдите угол ЕНС. Региональный тур Всероссийской олимпиады, 1994-
1995, 11.3.  

11. В равнобедренном треугольнике АВС °=∠=∠ 36СВ . На основании ВС ближе к вершине С  
взята точка D – такая, что отрезок AD, равный n , делит треугольник АВС на два равнобедренных 
треугольника. CL – биссектриса угла С. Найдите DL.  
12. *В треугольнике АВС  угол А равен 20°, угол С равен 30°. Внутри треугольника взята точка Р, 
так что углы РАС и РСА равны 10°. Найти угол ВРС. 

13. **В треугольнике ABC °=∠ 135ABC . На стороне АС отмечены точки M и N (M между А и N) так, 
что NBMB ⊥ . Отрезки MP и NQ – биссектрисы треугольников AMB и CNB. Докажите, что точка, 
симметричная  точке В, относительно прямой PQ, лежит на АС. Д.Швецов, Турнир им. А.П.Савина. 
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