
Прямой угол в окружности. Лист 2 
1. Докажите, что окружность, построенная на стороне равностороннего треугольника как на 

диаметре, проходит через середины двух других сторон треугольника. 
2. Впишите в окружность прямоугольный треугольник, катеты которого проходят через две 

данные точки. 
3. Пусть 1M , 2M , 3M — середины сторон BC , AC  и AB треугольника ABC  соответственно. 

Докажите, что описанные окружности треугольников 32MAM , 31MBM , 21MCM пересекаются 

в одной точке. 

Самостоятельно 

1. Найти центр окружности с помощью чертежного угольника. (С его помощью можно 
откладывать прямой угол). Циркулем пользоваться нельзя. 

2. В треугольнике ABC провели высоты 1AA , 1BB  и 1CC .  Докажите, что описанные окружности 

треугольников 11CAB , 11BCA , CBA 11  пересекаются в одной точке. 
3. Пусть A  — произвольная точка окружности ω  с центром O . На AO как на диаметре 

построена окружность 1ω . Докажите, что 1ω  делит пополам любую хорду AB . 

4. На сторонах выпуклого четырехугольника как на диаметрах построены окружности 1ω , 2ω , 

3ω , 4ω  (по порядку обхода сторон). Доказать, что общие хорды окружностей 1ω и 2ω , 

3ω и 4ω параллельны. 
5. Биссектрисы внутреннего и внешнего угла при вершине A  треугольника ABC  пересекают 

прямую BC  в точках P  и Q . Докажите, что окружность, построенная на отрезке PQ   как на 
диаметре, проходит через точку A . 

6. Из точки M , лежащей вне двух концентрических окружностей, проведены четыре прямые, 
касающиеся окружностей в точках A , B , C  и D . Докажите, что точки M , A , B , C  и D  
расположены на одной окружности.  

7. Вписанная окружность треугольника ABC касается сторон BC , AC  и AB в точках 1K , 2K , 

3K соответственно. Докажите, что описанные окружности треугольников 32KAK , 31KBK , 

21KCK пересекаются в одной точке. 
8. Из точки A  вне окружности проводятся всевозможные лучи, которые пересекают эту 

окружность в двух точках M  и N . Найти ГМТ середин хорд MN  для всевозможных лучей. 
9. Через данную точку A  окружности провести хорду AM , которая делится данной хордой BC  

пополам. 
10. Пусть  H  – ортоцентр остроугольного треугольника ABC ,  L – его проекция на медиану 

AM  этого треугольника. Докажите, что точки HLCB ,,,  лежат на одной окружности. 
11. Два противоположных угла выпуклого четырехугольника – тупые. Докажите, что 

соединяющая их диагональ короче другой диагонали. 
12. Пусть  H  – ортоцентр остроугольного треугольника ABC , M – середина BC , K – проекция 

вершины A на прямую HM . Докажите, что точка K  лежит на описанной окружности 
треугольника ABC . 
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