JIMIII 2007 5 kiaacce 2020r

3AHATHE 3. JEJEHUE C OCTATKOM

Teopema (0 JeJIeHHH ¢ 0CTATKOM). /15 1106bix yenvix wucen a u b (b >0) cywecmeyem
eouncmeennasn napa yeavix yucen q u r(0<r<b), maxux umo a=>b-q+r. Ilpu smowm

q nas3vleaencsa HENOJIHbBIM YACMHBIM, I' — OCIMAMKOM Om OeleHUsl a« Ha b.

IIpumep 1: Ha gocke OblIO HAlMCAaHO HEKOTOPOE TPEX3HAUYHOE YuCiOo 1 . «OHO KpaTHO 2»,
— ckazan Ilets u yBenuwumn uucio Ha 1. «Temnepb OHO KpaTHO 3», — M CHOBA yBeJIUYWJI Ha 1.
«A Tenepb KpatHO 4», — cHOBa yBenuuuia Ha 1. «Oii! Teneps kpatHo 5». Kakoe Haumenbliee
YKCJIO MOTJIO OBITh 3aITMCaHO HA JOCKe?

Pemenue: 3ameTrM, 9TO €CIIM NMPHU NpUOABIEHUHU |, YUCIIO CTANO AEIUTCS HA 3 HAIENO, TO
3TO YHCIO H3HAYaJIbHO Aenuiock Ha 3 c octatkom 2. [lpum mpubaBieHuu 2, 4UCIO CTajIo
JENUThCSl Haleno Ha 4, a npu npubaBieHuu 3 — Ha 5. 3HAYUT, U3HAYAIBHOE YHUCIIO JIEIUIOCH
Ha 4 u 5 Takxke ¢ ocTaTkoM 2. BeiuteM u3 uncia Ha gocke 2. Tenepb NOJy4YEHHOE YUCIIO OyeT
NeIUThCA Haiello Ha 3, 4 u 5, a 3HAYuT, U Ha UX HauMeHblee obmiee kpatHoe — 60. Takum
o0pa3oM, HaWMEHbIIEe TPEX3HAYHOE YMCI0, KOTOpPOE€ HaM MOAXOAUT, OylIeT paBHO
60-2+2=122.

Otser: 122.

IIpumep 2: M3BeCTHO, YTO YKCIO @ TIpU JEIEHUM HA S5 NAET OCTATOK 1, a Ipu IeJIeHUU
Ha 3 — ocrarok 2. Haligure ocTaTok OT AeneHus yucia a Ha 15.

Pemienne: PaccMOTpuUM OTHAENIBHO JBa YCIOBHS W BCIIOMHHUM IPEIBIAYIIEE 3aHSATHE IPO
OCTaTKH.

[Ipu nenenun Ha 5 ocTatok paBeH 1. 3HAYMT, MPU YHAKOBKE <«GIOJIOK» MO 5 B «IakeTy,
OCTaHETCs OJIHO JIHIIHEe «s1010ko». Halimem octaTok mpu jaenenuu Ha 15. 3aMeTum, 4TO TpU
«makera» pgaror 15 g6mok. bymem makoBaTh 10 3 «makeTay B OAUH («SIIMK». Morio
MOJIYYUTHCSI, YTO BCE «IAKEThI» OOBEIMHUINCH B TPOMKH, TOTJ]A BHE «SIIUKOBY» OCTAJIOCh OJHO
aunIHee «s10J10ko». Morio ocTaTbCs OJHO «SIOJIOKO» U OJMH JIMIIHUN «IaKeT», TOT/a BHE
(GIIIAKOBY» BCEro 6 JUIIHUX «I070K». MOTJIO OCTaThCs JUIIHEE «SIOJI0OKO» ¥ JBA JIUITHHX
«TaKeTay, TOTJa BHE «SIIIUKOB» Bcero 11 mmmuux «s0mok». [lomydaem, 4to mpu aeneHun
HalIero yrcia Ha 15 Henb3s MOJy4nuTh APYrUX OCTaTKOB, KpoMme 1, 6 nium 11.

AHQJIOTMYHO paccMOTpUM BTopoe ycaoBue. [Ipu nenenun Ha 3 ocrarok paseH 2. [IpoBenem
TE€ XK€ PACCYXKIEHUSI MPO «IMAKETbDY U «I0JI0KW». TONBKO TeNeph IPyNIUPYEM «SIIUKU» IO 5
«maketoBy. [loaydaem, 4To OoCTaTOK IpH JeieHUur Ha 15 MoxeT ObITh paBeH 2, 5, 8, 11 unu 14.

[Tockonbky 00a yCIOBHSI JIOJDKHBI BBITIOJNHSIOTCS OJIHOBPEMEHHO, OCTATOK MOMKET OBbITh
paBeH Toibko 11.

OTtBert: 11.



JIMIII 2007 5 kaacce 2020r
3AJJAHUE

1.Yro MOXHO cKa3aTh 00 ocTaTKe OT AelcHMs Ha 8 uucerm: a) 24k+3; 0) 16n-3;
B) 32m+15?

2. Haligute KOHTpIIpUMEp, OMNPOBEPrarolvil yTBEpKACHUE (IPUMEPOM SIBISETCS YUCIIO
IUTFOC JI0Ka3aTeIbCTBO TOrO, YTO OHO, ACHCTBUTENBHO, OIPOBEPIaAET YTBEPKIACHHUE).
a) HET YETHBIX YMCE, ACIAIIMXCS Ha 7 C OCTaTKOM 4.
0) HeT 4ncell, KOTOPBIE U Ha 5, M HA 7 AEISTCSA C OCTAaTKOM 2.
B) HET 4YMCEN, KOTOPBIE ACIATCA HAa 5 C OCTATKOM 3, a Ha 3 ¢ OCTaTKOM 1.

3. BepHbl 11 cneyronye yTBepKACHUS U oYemMy?
a) HAlJEeTCs YUCIOo d, KPaTHOE 3 U Jaroulee Nnpu JejieHuy Ha 12 ocratok 2.
0) eciu 4KCIIO MpU JEJICHWM Ha 8 IaeT OCTAaTOK 3, TO NpHU JACIEHWHM HAa 4 OHO TAaKXKe JaeT
OCTaToK 3.
B) €CJIM YUCJIO NIPU JICJICHUHU Ha 4 JaeT OCTaTOK 3, TO MU JEJICHUHU HA 8§ OCTATOK COXPAHSIETCS.
') €CJIM YUCJIO NPHU JICJICHUHU Ha 15 maet octaTok 7, TO IPHU JEJICHUM HA 5 OCTATOK HE paBeH 2.
J) €CIIA YUCJIO NPHU JIeJICHUHU Ha 15 naet octaTok 3, TO Mpu AEJIECHUM HA 9 OCTATOK HE paBeH 6.

4. Bo CKOJIBKO pa3 M3MEHSTCS YaCTHOE W OCTATOK OT JCJICHUSI, €CIU JCIUMOE U JCIUTEh
yBEIINYUTH B 3 paza?

5. Ilpu nenenun HekoToporo uwciaam Ha 13 u 15 mnodyyunu OJOUMHAKOBBIE YACTHBIE,
HO TIepBOE JIeJIeHnEe ObLIO C OCTATKOM 8, a BTopoe 0e3 octarka. Haitnure uucio m.

6. Oner cobpanm Memodek MOHET W mepecuutan ux. OKa3zaaoch, 4TO €CIH Pa3IeinuTh BCE
MOHETBI Ha IIATh PABHBIX Ky4€K, TO OCTAHETCS JBE JIMIIHUE MOHETHI. A €ClIM Ha YETHIPE paBHbIC
KY4YKH — OCTaHETCs OJHA JIMUIHAS MOHETa. B TO e BpeMsi MOHETKH MOXHO pa3JIeIuTh Ha TpU
paBHbIe Kyuku. Kakoe HauMeHblllee YUCI0 MOHET MOrIo ObiTh y Onera?

7. Ecnin uncno, He npesbimatoniee 10000, nenuts Ha 9, MOJIYYUTCS OCTATOK §; €ClA JETUTh
Ha §, MOJy4YUTCsA OCTaToK 7/, Ha7 — 6, Ha6 —5, HaS —4, Ha4 — 3, Ha2 — 1. Yrto ke 3TO
3a YHCJIO MOTJIO OBITH?

8. CyuiecTByeT 1M Takoe 1eJ10€ YMCII0, KOTOpOoe TpH JesieHuu Ha 12 gaet octatok 11, a npu
nenennu Ha 18 — ocraTok 1?

9. Haiimute octaTtok ot nenenus yucia N Ha 30, eciu u3BECTHO, YTO OCTATOK OT jAesieHus N
Ha 15 paBeH 7, a octaTok OoT Aenenusi N Ha 6 paBeH 4.



