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Метод спуска.

1. Разбор. Доказать, что равенство x2 + y2 + z2 = 2xyz; для целых x, y и z
возможно только при x = y = z = 0.

2. Докажите, что уравнения
( a ) Д. 8x4 + 4y4 + 2z4 = t4;
(b ) Д. x2 + y2 + z2 + u2 = 2xyzu;
( c ) 3n = x2 + y2 не имеют решений в натуральных числах

3. Имеется 2N+1 гирь, каждая из которых весит целое число граммов. Известно,
что любые 2N из них можно так разложить на чашки весов, по N на каждую,
что наступит равновесие. Доказать, что все гири имеют одинаковый вес.

4. Найдите наибольшее натуральное число, из которого вычеркиванием цифр
нельзя получить число, кратное 11.

5. Можно ли куб разрезать на несколько различных кубиков?

6. Доказать, что если натуральное число k делится на 10101010101, то в его
десятичной записи по крайней мере шесть цифр отличны от нуля.

7. У. Найти все решения в натуральных числах уравнения x2 − 2y2 = 1.

8. У. Дан лист клетчатой бумаги. Доказать, что при n 6= 4 не существует пра-
вильного n-угольника с вершинами в узлах решётки.
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